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    a) Calculer 0U  et 0V . 

    b) Montrer que pour tout INn∈ , nn  UV ≤ . 

    c) Montrer que la suite )(Un est décroissante et que la suite )(V n est croissante. 

    d) Montrer que les suites )(Un et )(V n  sont adjacentes et que leur limite commune α est  

        tel que 122 ≤≤− α .    

Exercice n°3: (6pts) 

I) Soit 
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   On considère, dans ₵ , l’équation ( ) ( )( ) ( )( ) 0e1ie1z ei1i1z  :E iθiθiθ2
θ =++−++++− . 

   1) Vérifier que ( ) θ 2i2θ 2i ei12ie −=− . 

   2) Résoudre, dans ₵ , l’équation ( )θE . 

II) Dans le plan complexe P rapporté à un repère orthonormé direct ( )v,uO,
rr

, soient A et B  

     deux points d’affixes respectives 1 et i. 

    On considère l’application Ψ de P\{B} dans P, qui à tout point M(z) associe le point )(z'M'  

    tel que 
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+
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   1) a) Vérifier que 
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+
−=  pour tout iz ≠ . 

       b) En déduire que 2AM'.BM =  et  [ ]2π
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AM',BM −≡
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       c) Montrer que si M décrit le cercle ( )Γ  de centre B et de rayon 1 alors le point M'  décrit 

           un cercle notée ( )' Γ  qu’on précisera. 

   2) Soient E et F deux points d’affixes respectives 
iθ

E eiz +=  et ( )iθ
F e1iz +=  ; 
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       a) Montrer que le triangle BEF est rectangle, isocèle et direct et calculer son aire. 

       b) Soient E'  et F' les images respectives de E et F par l’application Ψ . 

           Sans déterminer les affixes de E'  et F', montrer que le triangle F'AE'  est rectangle et  

           isocèle puis calculer son aire. 

        c) Dans la page annexe (Figure n°1), on donne le cercle ( )Γ et les points A et B. 

           Construire les points E, F, E'et F'dans le cas où .
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Exercice n°4: (5pts) 

Dans la page annexe (Figure n°2), on donne la représentation graphique ( )ξ , dans un repère 

orthonormé ( )j,iO,
rr

 d’une fonction f définie sur IR\{1}. 

*Les droites d’équations 1=x  et xy −= sont les seules asymptotes à ( )ξ . 

* La courbe ( )ξ  admet une branche parabolique de direction l’axe des ordonnées au  

   voisinage de ∞− .  
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A°) Par une lecture graphique : 

   1) Déterminer )f( lim xx ∞+ , xxx +∞+ )f( lim , 
x

x
x

)f(
 lim ∞− et xxx +∞− )f( lim .  

    2) Déterminer 
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x  et )fof( lim xx ∞+ . 

    3)  Déterminer [ [( )0,1f . 

 B°) 1) Pour tout INn∈ , montrer que l’équation n)f( −=x admet une solution unique [ [0,1αn ∈ . 

       2) Montrer que la suite ( )nα  est croissante. 

       3) En déduire que ( )nα  est convergente et calculer sa limite. 
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